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Referat oparty jest na wystapieniu Michaela Barota zatytutowanym , Cal-
culating Dynkin type of a non-negative unit form”.

Niech ¢ : Z™ — 7Z bedzie catkowita forma kwadratowa postaci q(z) =
> a:?—l—zkj ¢ijx;x;. Forma g jest nieujemna, gdy ¢(z) > 0 dla kazdego = €
7. Dwie formy ¢ i qo sg Z-rOwnowazne, gdy istnieje Z-liniowe i Z-odwracalne
odwzorowanie T : Z"™ — Z" takie, ze q1 = ¢T. Celem jest klasyfikacja
catkowitych form kwadratowych z doktadnoscig do rownowaznosci.

Motywacja tych badan jest nastepujaca. Niech A = K@Q/I bedzie algebra
dr6g ograniczonego kotczanu. Jesli algebra A jest trdjkatna, to stowarzysza-
my z nig forme Titsa g4 : Z" — Z. Wiadomo, ze jesli algebra A jest skonczo-
nego typu reprezentacyjnego, to forma g, jest stabo dodatnia, tzn. ga(z) > 0
dla kazdego x € N", x # 0. Ponadto jesli w kolczanie Auslandera—Reiten
I'4 algebry A istnieje sktadowa preprojektywna, to powyzsza implikacja jest
rownowazno$cig. Podobnie, gdy A jest algebra oswojonego typu reprezenta-
cyjnego, to forma g4 jest stabo nieujemna.

Z formg q : Z" — 7 mozemy stowarzyszy¢ bigraf A,, ktérego wierz-
chotkami sa liczby naturalne od 1 do n. W bigrafie A, mamy |g; ;| krawedzi
pierwszego rodzaju z ¢ do j jesli ¢; ; < 0, za$ ¢; ; krawedzi drugiego rodzaju,
gdy ¢;; > 0. W analogiczny sposéb z kazdym bigrafem A mozemy zwigzac
forme kwadratowa ga. Forme ¢ nazwiemy spdjna, jesli jej bigraf spéjny.

Twierdzenie. Jednorodna i spojna forma kwadratowa q : Z" — 7 jest do-
datnia wtedy @ tylko wtedy, gdy istnieje diagram Dynkina A taki, Ze forma g
jest Z-rownowazna z ga.

Koranga nieujemnej formy kwadratowej ¢ bedziemy nazywac range grupy

q~'(0).

Twierdzenie (Barot, de la Pena). Niech q : Z" — 7Z bedzie spojng i nieujem-
nq formq kwadratowq. Wtedy istnieje Z-liniowe i Z-odwracalne odwzorowanie



T:7" — 7" takie, Ze qT(xy,...,x,) = qa(x1,. .., Tn_), gdzie ¢ jest koran-
gq formy q 1 A jest diagramem Dynkina jednoznaczne wyznaczonym przez q,
zwanym typem Dynkina formy q.

Whniosek. Dwie spojne i nieujemne formy catkowite formy kwadratowe sq
Z-rownowazne wtedy i tylko wtedy, gdy majg te same korangi i ten sam typ
Dynkina.



