MATEMATYKA DYSKRETNA
ZESTAW 3
KONGRUENCJE

1. Udowodnié¢, ze jesli n jest liczba catkowita taka, ze 3 t n, to 3 |
n* 4+ n?+ 1.

2. Udowodni¢, ze 3 | 22" — 1 dla kazdej liczby naturalnej n.
3. Udowodnié, ze liczba 10® + 1 jest podzielna przez 17.

4. Udowodnié¢, ze liczba 10? + 1 jest podzielna przez 19.

n—1 .

5. Udowodni¢, ze jesli n jest liczba naturalna dodatnia, to n | 25 J
wtedy i tylko wtedy, gdy n jest liczba nieparzysta.

6. Udowodnié, ze jesli n jest liczba naturalna dodatnia, to n | E;:ll 53

wtedy i tylko wtedy, gdy n # 2 (mod 4).

7. Rozwiaza¢ nastepujace kongruencje.
(1) 3-2=4 (mod 7)

27 - x =25 (mod 256)

2.2 =37 (mod 21)

10 -2 =15 (mod 35)

3.2 =7 (mod 18)

9. Udowodni¢, ze liczba catkowita p > 1 jest pierwsza wtedy i tylko wte-
dy, gdy (p —1)! = —1 (mod p). (Fakt ten nosi nazwe Twierdzenia Wilsona)

10. Udowodni¢, ze jesli p jest liczba pierwszaip = 1 (mod 4), to istnieje
liczba catkowita n taka, ze p | n? + 1.



