O DWOCH OPERACJACH ZACHOWUJACYCH
ALGEBRAICZNA ZWARTOSC MODULU

NA PODSTAWIE REFERATU STANISELAWA KASJANA

Niech R bedzie pier§cieniem. Macierz r € My, ;(R) nazywamy wier-
szowo skonczong, jesli

#iedr(i,j) #0} #0
dla kazdego indeksu ¢ € I. Dla wierszowo skonczonej macierzy r €
My, ;(R) oraz ciggu v € V! elementéw R-modutu V oznaczamy przez
S(r,v) zbiér wszystkich ciagéw x € V7 takich, ze

> i d) - 2(5) = (i)

jet
dla kazdego indeksu ¢ € 1. Modut V' nazywamy algebraicznie zwartym,
jesli dla kazdej wierszowo skonczonej macierzy r € My, ;(R) oraz kaz-
dego ciagu v € VI z faktu, ze S(r|1,xs, v) # @ dla kazdego skoriczonego
podzbioru Iy C I wynika, ze S(r,v) # &.

Wiadomo, ze jesli K jest cialem i R jest K-algebra, to kazdy modut
postaci Homg (W, K) dla pewnego prawego R-modutu W jest algebra-
icznie zwarty. W szczegélnosci kazdy skonczenie wymiarowy R-modut
jest algebraicznie zwarty. Jesli dim R < oo, to algebra R jest skon-
czonego typu reprezentacyjnego wtedy i tylko wtedy, gdy wszystkie
R-moduty sa algebraicznie zwarte. Z drugiej strony, K[T] nie jest al-
gebraicznie zwartym K[T]-modutem.

Niech K bedzie ustalonym ciatem. Dla Zrodla  w kotczanie @) oz-
naczmy przez o0,() BGP-odbicie kolczanu () w wierzchotku x, zas przez
S, stowarzyszony funktor mod K — mod Ko,Q).

Twierdzenie. Jesli x jest Zrodlem w kolczanie Q), to V' jest algebra-
wcznie zwartym KQ-modutem wtedy @ tylko wtedy, gdy S,V jest alge-
braicznie zwartym Ko,Q-modutem.

Twierdzenie. Niech A i B bedg K-algebrami takimi, Ze istnieje ho-
momorfizm algebr B — K. Jesli M jest B-A-bimodutem, ktory jest
skonczenie generowany i projektywny jako prawy A-modut, i A-modut
V' jest algebraicznie zwarty, to modut M ®@pV jest algebraicznie zwarty.
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