BUKIETY MATEMATYCZNE DLA SZKOLY SREDNIEJ

11 IT 2003 Bukiet 9

Liczbe calkowita nazywamy kwadratem, jesli jest kwa-
dratem liczby calkowitej. Liczbe catkowitg nazywamy licz-
ba bezkwadratowa, jesli nie jest podzielna przez zaden
kwadrat wigkszy od 1.

1. Udowodnij, ze kazda liczbe catkowita mozna przedsta-
wi¢ w postaci iloczynu kwadratu i liczby bezkwadratowej.

2. Wykaz, ze jezeli pierwiastek liczby catkowitej jest liczba
wymierna, to (ten pierwiastek) jest liczba catkowita.

3. Dana jest liczba calkowitan > 0, n = m?-r, gdzie m jest
liczba calkowita, a r jest liczba bezkwadratowa. Pokaz, ze
jezeli liczby catkowite z i y spelniajg réwnanie /z + ,/y =
Vv/n, to liczby /xr i \/yr sa catkowite.

4. Uzasadnij, ze jesli kwadrat jest podzielny przez liczbe
bezkwadratowa, to jest podzielny réowniez przez jej kwa-
drat.

5. Opisz wszystkie rozwigzania rownania /= + /y = v/n
w liczbach caltkowitych z, y, gdzie n jest dang liczbg cal-
kowita.
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