BUKIETY MATEMATYCZNE DLA SZKOLY SREDNIE]
25 1II 2003 Bukiet 10

Dany jest czworo$cian ABCD. Niech punkty K, L, M,
P, Q, R beda odpowiednio érodkami krawedzi AD, BD,
CD, BC, CA, AB. Niech ha, hg, hc, hp beda prostymi
zawierajacymi wysokosci czworoscianu poprowadzone od-
powiednio przez punkty A, B, C, D.

1. a) Uzasadnij, ze czworokaty KLPQ, LMQR i MKRP
sa rownolegtobokami.

b) Zauwaz, ze odcinki K P, LQ i MR przecinaja sic w
jednym punkcie, ktéry jest srodkiem kazdego z nich.

2. a) Pokaz, ze w dowolnym réwnolegloboku suma kwa-
dratow bokow jest réwna sumie kwadratéw przekatnych.
b) Udowodnij réwnowaznosé:

|AC|*+|BD|* = |BC*+|AD|? & |KP| = |LQ| & KLPQ
jest prostokatem.

3. Niech A’ i B’ beda odpowiednio rzutami prostopadtymi
punktéw A i B na prostg CD. Udowodnij rownowazno$é:

AB 1 CD & A’ = B' & hy i hp sie przecinaja.

4. Wykaz, ze nastepujace warunki sa réwnowazne:

(i) Proste ha, hp, he 1 hp przecinaja sie w jednym punk-
cie;

(it) AD L BC,BD 1 CAiCD 1 AB;

(iii) |KP|=|LQ| = |MR|;

(iv) |AD|?> +|BC|?> = |BD|* + |CA|?> = |CD|* + |AB|?.
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