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Liczbe catkowityg nazywamy kwadratem, jesli jest kwadratem
liczby catkowitej. Liczbe calkowita nazywamy liczba bezkwa-

dratowgq, jesli nie jest podzielna przez zaden kwadrat wigkszy
od 1.

1. Udowodnij, ze kazda liczbe catkowitg mozna przedstawi¢ w
postaci iloczynu kwadratu i liczby bezkwadratowe;j.

2. Wykaz, ze jezeli pierwiastek liczby catkowitej jest liczba wy-
mierng, to (ten pierwiastek) jest liczba catkowita.

3. Dana jest liczba catkowita n > 0, n = m? - r, gdzie m jest

liczba catkowitg, a r jest liczbg bezkwadratowa. Pokaz, ze jezeli
liczby catkowite x i y spetniaja réwnanie \/z + /Y = /n, to
liczby +/xr i \/yr sa catkowite.

4. Uzasadnij, ze jesli kwadrat jest podzielny przez liczbe bez-
kwadratowa, to jest podzielny réwniez przez jej kwadrat.

5. Opisz wszystkie rozwigzania réwnania /r + ,/y = \/n w
liczbach catkowitych x, y, gdzie n jest dang liczba calkowita.

Wersja poprawiona 22 VIII 2003. W zadaniach 3 i 5, po prawej stronie réwnania, poprzednio bylo n zamiast /n.



