INTERNETOWE KOLKO MATEMATYCZNE

Zadania dla szkoty $redniej Zestaw XI (11 IIT 2003)

Zadanie 1. Z jakim wyktadnikiem wystepuje liczba 23
w rozkladzie liczby 2003! na czynniki pierwsze?

Zadanie 2. Wykaz, ze jezeli liczby rzeczywiste x, y, z spet-
niajg warunki

r+y+z=xy+yz+zrizyz=1,
to co najmniej jedna z nich jest réwna 1.

Zadanie 3. Udowodnij, ze jezeli suma liczb nieujemnych
a, b, ¢, d wynosi 1, to

ab+ be+ cd <

o~ =

Zadanie 4. Ciag (x,) jest okreslony nastepujaco:

x1=0, Tp11 =22 +n dla n=1,2,3,...

Znajdz wzér ogdlny na x,,.

Zadanie 5. Przez punkt K lezacy na podstawie AB troj-
kata réwnoramiennego ABC (|AC| = |BC|) poprowadzo-
no prosta przecinajaca rami¢ AC' w punkcie L, a przedtuze-
nie ramienia BC' w punkcie M. Niech D bedzie punktem,
w ktéorym dwusieczna kata przy wierzchotku A przecina
okrag opisany na tréjkacie ABC'. Udowodnij, ze punkt K
jest érodkiem odcinka LM wtedy i tylko wtedy, gdy prosta
DK jest prostopadla do prostej LM.
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