INTERNETOWE KOLKO MATEMATYCZNE

Zadania dla szkoty $redniej Zestaw XIV (22 IV 2003)

Zadanie 1. Dane sa dwie liczby naturalne nie bedace kwa-
dratami liczb naturalnych. Udowodnij, ze suma ich pier-
wiastkow jest liczba niewymierna.

Zadanie 2. Danych jest 2n liczb dodatnich mniejszych
od M. Udowodnij, ze suma pewnych n z danych liczb jest
wigksza od sumy n pozostatych o mniej niz M.

Zadanie 3. Ile jest liczb trzycyfrowych niepodzielnych
przez 7 ani przez 137

Zadanie 4. W trojkacie prostokatnym ABC dwusieczna
kata przy wierzcholku A przecina przeciwprostokatna BC
w punkcie D. Wykaz, ze

1 1 2

BD? + CD2  AD?’

Zadanie 5. Na plaszczyznie dane sa cztery punkty nie
lezace na jednym okregu, przy czym zadne trzy z nich nie
leza na jednej prostej. Kazdy z tych punktéw oznaczamy
znakiem ,+”, jesli lezy na zewnatrz okregu przechodzace-
go przez pozostale trzy punkty, a znakiem ,—7, jesli le-
zy wewnatrz tego okregu. Ile z danych punktéow moze by¢
oznaczonych znakiem ,+77
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