INTERNETOWE KOLKO MATEMATYCZNE 2003/2004

Zadania dla szkoty $redniej Zestaw VII (91)

Zadanie 1. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb catkowi-
tych k,I,m > 1 zachodzi nier6wnos¢

2. (Kl + U +ml) < (k+1+m)!

Zadanie 2. Na ile sposoboéw mozemy ustawic¢ liczby 1, 2,
3, 4, 5 w ciag, w ktérym dla k = 1,2,3,4,5 liczba k nie
stoi na k-tym miejscu?

Zadanie 3. Oblicz sumy:

a) Zm1m2--'m’f’ b) Zm’

gdzie wyrazenia po lewej stronie réwnosci oznaczaja odpo-
wiednio sumy (symbol >) wyrazen postaci
1

a) mimsg... Mg, b) m,
1Mo ...

po wszystkich uktadach liczb my, ma, ..., my takich, ze 1 <
mp <meo <...<mp<n.

Zadanie 4. Na boku AB prostokata ABCD obrano taki
punkt P, ze tréjkaty ADP i BPC sa podobne. Wykaz, ze
do kazdego z tych tréjkatéow jest podobny tréjkat PCD.
Jaka zalezno$¢ musza spelnia¢ dlugosci bokéw prostokata,
aby istnial punkt P o podanej wlasnosci?

Zadanie 5. Dane sg liczby dodatnie p i q. Ktore z czworo-
katéw o przekatnych diugosci p i ¢ maja najwieksze pole?
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Zadanie 1. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb catkowi-
tych k,l,m > 1 zachodzi nieréwno$¢

2-(K+U4+m) < (k+1+m)!

Zadanie 2. Na ile sposobéw mozemy ustawié liczby 1, 2,
3,4, 5 w ciag, w ktérym dla k = 1,2,3,4,5 liczba k nie
stoi na k-tym miejscu?

Zadanie 3. Oblicz sumy:

a) Zmlmg...mk, b) Zm’

gdzie wyrazenia po lewej stronie réwnosci oznaczaja odpo-
wiednio sumy (symbol > ) wyrazen postaci

1

a) mimsz... Mg, b) m,
1mo ...

po wszystkich uktadach liczb mq, ms, ..., my takich, ze 1 <
mp <mo < ...<mp<n.

Zadanie 4. Na boku AB prostokata ABCD obrano taki
punkt P, ze tréjkaty ADP i BPC sa podobne. Wykaz, ze
do kazdego z tych tréjkatéw jest podobny tréjkat PCD.
Jaka zalezno$¢ musza spelniaé¢ dhugoséci bokéw prostokata,
aby istnial punkt P o podanej wlasnosci?

Zadanie 5. Dane sg liczby dodatnie p i gq. Ktore z czworo-
katéw o przekatnych diugoéci p i ¢ maja najwieksze pole?
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Zadanie 1. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb catkowi-
tych k,I,m > 1 zachodzi nieréwnosc¢

2. (Kl + U +m)) < (k+1+m)!

Zadanie 2. Na ile sposoboéw mozemy ustawié liczby 1, 2,
3, 4, 5 w ciag, w ktérym dla k = 1,2,3,4,5 liczba k nie
stoi na k-tym miejscu?

Zadanie 3. Oblicz sumy:

a) Zm1m2~-'m’f’ b) Zm’

gdzie wyrazenia po lewej stronie réwnosci oznaczaja odpo-
wiednio sumy (symbol >") wyrazen postaci
1

a) mimsg... Mg, b) m,
1Ma ...

po wszystkich uktadach liczb my, ms, ..., my takich, ze 1 <
m; <meo <...<mp<n.

Zadanie 4. Na boku AB prostokata ABCD obrano taki
punkt P, ze tréjkaty ADP i BPC sa podobne. Wykaz, ze
do kazdego z tych tréjkatow jest podobny tréjkat PCD.
Jaka zalezno$¢ musza spetniaé¢ dltugosci bokéw prostokata,
aby istnial punkt P o podanej wlasnosci?

Zadanie 5. Dane s3 liczby dodatnie p i g. Ktore z czworo-
katéw o przekatnych diugoéci p i ¢ maja najwieksze pole?
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Zadanie 1. Udowodnij, ze dla dowolnych liczb catkowi-
tych k,l,m > 1 zachodzi nier6wno$¢

2. (kK + 1 +ml) < (k+1+m)

Zadanie 2. Na ile sposobéw mozemy ustawic liczby 1, 2,
3,4, 5 w ciag, w ktérym dla k = 1,2,3,4,5 liczba k nie
stoi na k-tym miejscu?

Zadanie 3. Oblicz sumy:

a) Zmlmg...mk, b) Zm’

gdzie wyrazenia po lewej stronie réwnosci oznaczaja odpo-
wiednio sumy (symbol > ) wyrazen postaci

1

a) mims ... Mg, b) m,
1Mo ...

po wszystkich uktadach liczb mq, ma, ..., my takich, ze 1 <
mp <meo<...<mp<n.

Zadanie 4. Na boku AB prostokata ABCD obrano taki
punkt P, ze tréjkaty ADP i BPC sa podobne. Wykaz, ze
do kazdego z tych tréjkatéw jest podobny tréjkat PCD.
Jaka zalezno$¢ musza spelniaé¢ dtugosci bokéw prostokata,
aby istnial punkt P o podanej wlasnosci?

Zadanie 5. Dane sg liczby dodatnie p i gq. Ktore z czworo-
katéw o przekatnych diugosci p i ¢ maja najwieksze pole?



