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Zadania dla szkoły średniej Zestaw XII (26 IV)

Zadanie 1. Znajdź wszystkie pary liczb całkowitych nie-
ujemnych m, n, dla których m2 = 2n + 1.

Zadanie 2. Wiadomo, że a− 1
a
= 2. Oblicz a3 − 1

a3
.

Zadanie 3. Udowodnij nierówność

x2 + y2 + 1 > xy + x+ y

dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y.

Zadanie 4. Dana jest liczba naturalna n. Oblicz sumę

1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + . . .+ n · 2n.

Zadanie 5. Na płaszczyźnie dane są dwa trójkąty rów-
noboczne ABC i DEF takie, że punkt C leży na prostej
DE, a punkt F leży na prostej AB. Wykaż, że jeżeli B 6= D
i A 6= E, to proste BD i AE są równoległe.

Internetowe Kółko Matematyczne 2003/2004

Zadania dla szkoły średniej Zestaw XII (26 IV)

Zadanie 1. Znajdź wszystkie pary liczb całkowitych nie-
ujemnych m, n, dla których m2 = 2n + 1.

Zadanie 2. Wiadomo, że a− 1
a
= 2. Oblicz a3 − 1

a3
.

Zadanie 3. Udowodnij nierówność

x2 + y2 + 1 > xy + x+ y

dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y.

Zadanie 4. Dana jest liczba naturalna n. Oblicz sumę

1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + . . .+ n · 2n.

Zadanie 5. Na płaszczyźnie dane są dwa trójkąty rów-
noboczne ABC i DEF takie, że punkt C leży na prostej
DE, a punkt F leży na prostej AB. Wykaż, że jeżeli B 6= D
i A 6= E, to proste BD i AE są równoległe.

Internetowe Kółko Matematyczne 2003/2004

Zadania dla szkoły średniej Zestaw XII (26 IV)

Zadanie 1. Znajdź wszystkie pary liczb całkowitych nie-
ujemnych m, n, dla których m2 = 2n + 1.

Zadanie 2. Wiadomo, że a− 1
a
= 2. Oblicz a3 − 1

a3
.

Zadanie 3. Udowodnij nierówność

x2 + y2 + 1 > xy + x+ y

dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y.

Zadanie 4. Dana jest liczba naturalna n. Oblicz sumę

1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + . . .+ n · 2n.

Zadanie 5. Na płaszczyźnie dane są dwa trójkąty rów-
noboczne ABC i DEF takie, że punkt C leży na prostej
DE, a punkt F leży na prostej AB. Wykaż, że jeżeli B 6= D
i A 6= E, to proste BD i AE są równoległe.

Internetowe Kółko Matematyczne 2003/2004

Zadania dla szkoły średniej Zestaw XII (26 IV)

Zadanie 1. Znajdź wszystkie pary liczb całkowitych nie-
ujemnych m, n, dla których m2 = 2n + 1.

Zadanie 2. Wiadomo, że a− 1
a
= 2. Oblicz a3 − 1

a3
.

Zadanie 3. Udowodnij nierówność

x2 + y2 + 1 > xy + x+ y

dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y.

Zadanie 4. Dana jest liczba naturalna n. Oblicz sumę

1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + . . .+ n · 2n.

Zadanie 5. Na płaszczyźnie dane są dwa trójkąty rów-
noboczne ABC i DEF takie, że punkt C leży na prostej
DE, a punkt F leży na prostej AB. Wykaż, że jeżeli B 6= D
i A 6= E, to proste BD i AE są równoległe.

Internetowe Kółko Matematyczne 2003/2004

Zadania dla szkoły średniej Zestaw XII (26 IV)

Zadanie 1. Znajdź wszystkie pary liczb całkowitych nie-
ujemnych m, n, dla których m2 = 2n + 1.

Zadanie 2. Wiadomo, że a− 1
a
= 2. Oblicz a3 − 1

a3
.

Zadanie 3. Udowodnij nierówność

x2 + y2 + 1 > xy + x+ y

dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y.

Zadanie 4. Dana jest liczba naturalna n. Oblicz sumę

1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + . . .+ n · 2n.

Zadanie 5. Na płaszczyźnie dane są dwa trójkąty rów-
noboczne ABC i DEF takie, że punkt C leży na prostej
DE, a punkt F leży na prostej AB. Wykaż, że jeżeli B 6= D
i A 6= E, to proste BD i AE są równoległe.

Internetowe Kółko Matematyczne 2003/2004

Zadania dla szkoły średniej Zestaw XII (26 IV)

Zadanie 1. Znajdź wszystkie pary liczb całkowitych nie-
ujemnych m, n, dla których m2 = 2n + 1.

Zadanie 2. Wiadomo, że a− 1
a
= 2. Oblicz a3 − 1

a3
.

Zadanie 3. Udowodnij nierówność

x2 + y2 + 1 > xy + x+ y

dla dowolnych liczb rzeczywistych x, y.

Zadanie 4. Dana jest liczba naturalna n. Oblicz sumę

1 · 21 + 2 · 22 + 3 · 23 + . . .+ n · 2n.

Zadanie 5. Na płaszczyźnie dane są dwa trójkąty rów-
noboczne ABC i DEF takie, że punkt C leży na prostej
DE, a punkt F leży na prostej AB. Wykaż, że jeżeli B 6= D
i A 6= E, to proste BD i AE są równoległe.


