
Internetowe Kóªko Matematyczne 2004/2005
Zadania dla szkoªy ±redniej Zestaw IV (5 XII)
Zadanie 1. Wyznacz, w zale»no±ci od parametrów a i b,liczb¦ rozwi¡za« ukªadu równa«� x+ y = a;

1
x
+ 1

y
= b:

Zadanie 2. Dane s¡ liczby caªkowite a, b, c takie, »e a+bjest podzielne przez c, a c jest podzielne przez 3. Wyka»,»e a3 + b3 jest podzielne przez 3c.
Zadanie 3. Udowodnij, »e w trójk¡cie prostok¡tnym ±rod-kowa wychodz¡ca z wierzchoªka k¡ta prostego jest równapoªowie przeciwprostok¡tnej.
Zadanie 4. Wiadomo, »e dwa spo±ród poni»szych zda« oliczbie naturalnej m s¡ prawdziwe, a jedno faªszywe:a) m jest czwart¡ pot¦g¡ liczby naturalnej,b) m+ 1 jest podzielne przez 3,c) m+ 4 jest liczb¡ pierwsz¡.Znajd¹ liczb¦ m.
Zadanie 5. Udowodnij, »e je»eli punkt przeci¦cia prze-k¡tnych czworok¡ta jest ±rodkiem okr¦gu wpisanego w tenczworok¡t, to dany czworok¡t jest rombem.
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