
Bukiety matematyczne dla gimnazjum

5 X rok 2005/2006 Bukiet 1

1. Udowodnij wzór

1 + 2 + 4 + 8 + . . .+ 2n = 2n+1 − 1.

2. Oblicz sumę wszystkich dzielników naturalnych liczby
2n · p, gdzie p jest liczbą pierwszą większą od 2.

3. Liczbę naturalną m nazywamy doskonałą, jeśli suma
wszystkich dzielników naturalnych liczby m, mniejszych
od m, jest równa m.

Wykaż, że jeśli 2n+1 − 1 jest liczbą pierwszą, to

2n · (2n+1 − 1)

jest liczbą doskonałą. Znajdź kilka przykładów liczb do-
skonałych.
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